szkic rozwigzania — Witold Bednarek

Bezwzgledne
Zbadaj rozwigzania réwnania:

a) lmx —1| = |x + 1|; b) [x2—1| =m; o x2+2mlx|+m?=0.

Rozwigzania:
(a)
Mamy:
mx—1=x+1 lub mx—1=—(x+ 1) (dlaczego?).
Stad kolejno otrzymujemy:

m—1Dx=2 lub (m+1x=0.

Jeslim # 1, to pierwsze rownanie ma rozwigzanie: x = —

Jeslim = 1, to pierwsze rownanie jest sprzeczne: 0 = 2.

Jeslim # —1, to drugie réwnanie ma rozwigzanie: x = 0.
Jeslim = —1, to drugie rownanie jest tozsamosciowe: 0 = 0.
Podsumowanie

Jeslim #+ 1im # —1, to podane réwnanie ma dwa rozwigzania.
Jeslim = 1, to mamy jedno rozwigzanie.

Jeslim = —1, to mamy 0o rozwigzan.

(b).
Jeslim < 0, to podane réwnanie nie ma rozwigzania.
Jeslim = 0, to mamy réwnanie |[x?> — 1| = 0, skad x2 —1 =0, czyli x = 1lub x = —1.
Jeslim > 0, to mamy alternatywe dwdch réwnan:
x> =1=mlub x2 —1=—-m,
czyli
x2=m+11lubx®=1-m.
1°me(0,1),to m+1>0i1—m>0.Wtedy
x=vm+1llwbx=—Vm+1lwbx=vIi—miubx=—-1-m

2°m=1, wtedyx2=2Iubx2=0,skadx=x/§,x=—\/§,x=0.



3°me (1,), wtedy x2=m+1>0ix2=1-m<0.
Pierwsze réwnanie ma dwa rozwigzania (jakie?), a drugie nie ma rozwigzan.
Podsumowanie
e m € (—m,0), wtedy zero rozwigzan,
e m = 0, wtedy sg dwa rozwigzania,
e m € (0,1), wtedy sa cztery rozwigzania,

e m = 1, wtedy s3 trzy rozwigzania,
e m € (1,), wtedy sg dwa rozwigzania.

(c).
Mamy kolejno:

x? + 2m|x| + m? =0,

|x|? + 2m|x| + m? = 0,

(Ix| +m)? =0,
x| + m =0,
|x| = —m.

Jesli —m > 0, czyli m < 0, to mamy dwa rozwigzania: x = —m lub x = m.
Jesli —m = 0, czyli m = 0, to mamy jedno rozwigzanie: x = 0.

Jedli —m < 0, czyli m > 0, to mamy zero rozwigzan.



