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Nieznany świat 

Rozwiąż równania podane poniżej: 

a) 𝑥3 − 2𝑥 + 1 = 0 

b) (2 − √3)
𝑥

+ (2 + √3)
𝑥

= 2 

c) 𝑥log 𝑥 = 100𝑥 

d) 1 + 𝑥2 = cos 𝑥 

Rozwiązanie 

a) 𝑥3 − 2𝑥 + 1 = 0 

𝑥3 − 𝑥 − 𝑥 + 1 = 0 

𝑥(𝑥2 − 1) − (𝑥 − 1) = 0 

𝑥(𝑥 − 1)(𝑥 + 1) − (𝑥 − 1) = 0 

(𝑥 − 1)[𝑥(𝑥 + 1) − 1] = 0 

(𝑥 − 1)(𝑥2 + 𝑥 − 1) = 0 

𝑥 − 1 = 0       𝑙𝑢𝑏      𝑥2 + 𝑥 − 1 = 0 

𝑥 = 1       𝑙𝑢𝑏       ∆= 5 

𝑥 = 1       𝑙𝑢𝑏       √∆= √5 

𝑥 = 1       𝑙𝑢𝑏       𝑥 =
−1 − √5

2
       𝑙𝑢𝑏       

−1 + √5

2
 

b) (2 − √3)
𝑥

+ (2 + √3)
𝑥

= 2 

Wystarczy zauważyć, że  

0 < 2 − √3 < 0,5 

3,5 < 2 + √3 < 4 

Równanie spełnia tylko x=0 

c) 𝑥log 𝑥 = 100𝑥 



log 𝑥log 𝑥 = log 100𝑥 

log 𝑥 ∙ log 𝑥 = log 100 + log 𝑥 

(log 𝑥)2 = 2 + log 𝑥 

Zastosujmy podstawienie 

𝑡 = log 𝑥 

Wówczas 

𝑡2 = 2 + 𝑡 

𝑡2 − 𝑡 − 2 = 0 

∆= 9 

√∆= 3 

𝑡 = −1       𝑙𝑢𝑏       𝑡 = 2 

log 𝑥 = −1       𝑙𝑢𝑏       log 𝑥 = 2 

𝑥 = 0,1       𝑙𝑢𝑏       𝑥 = 100 

d) 1 + 𝑥2 = cos 𝑥 

Zauważ, że 1 + 𝑥2 ≥ 1       𝑎       −1 ≤ cos 𝑥 ≤ 1 

Równość zajdzie tylko dla 𝑥 = 0 


