Jacek Kredenc — szkic rozwigzania

Zadanie Lucas’a

Zyjacy w XIX w. francuski matematyk Edouaed Lucas, bedacy pod wrazeniem ciggu
Fibonacciego stworzyt swéj cigg, ktdry rekurencyjnie mozna zdefiniowac nastepujgco:

Ly =1; Ly =3 Lpyz =Lpn+Lpys
Znajdz wszystkie wyrazy ciggu Fibonacciego, ktdre sg rowne wyrazom ciagu Lucasa.
Rozwigzanie:

Mozna fatwo zauwazy¢, ze zachodzi nastepujgca zaleznos$é miedzy kolejnymi wyrazami ciggu
Lucasa i ciggu Fibonacciego

Ly =Fy 1+ Fopg
Gdy zatozymy, ze n > 3 otrzymujemy nastepujgce nieréwnosci:
Ly =Fopp1+Fyq 2 Fppg + 12> Fpyg
Staba nierownos$é w tym wyrazeniu wynika z faktu, ze cigg Fibonacciego jest ciggiem rosngcym.
Z drugiej strony
Ly =Fpy1 + Fooq <Fppa + By = Fyo
Z powyzszego wynika, ze
Fn+1 <Ln <Fn+2

Z ostatniej nierownosci wynika, ze wyrazéw takich samych dla obu ciggdw mozna szukaé
tylko wsrod pierwszych wyrazéw ciggu Fibonacciego i rzeczywiscie wyrazami wspdlnymi dla
obu ciggéw sg liczby 1 3.



